
اܳލأٴ٭۰ اஓ୷ᄴᄟگݠاޗ٭۰ ل۰ اࠍ੊ݞا߉ߵ ل۰ ا۳৵৩ৠިر

2026 -2025 اݾո঻ڲ֔מ١: اڤۻר١
ոֵۛמոت ر - اिऻ׫ܙ۰܅ اڤ܋ܙر

ᅽᅰوॊूا اڤۻר١
ּܙاڤۢܙف اݾষءמ܄ ֍ץ׿ ոຖڲ١֔
ո۰୼ቤቘ࠲ࡆة ոاڤ֔ڪמ اिऻ׿ر١۰ ڲڪٍؠ١

1 اڤ׫ຣڪמڞ
١ॴబոاڤ׭ ႞႖اڤۻڪۻ

اܳأ؇م: اࠍ੆ڎ ًأٴ؇رة اৎ৊أݠڣ۰ (un)n∈N اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أدرس ١ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
un = n

n∑
k=1

1

n2 + p
.

أن: أཿྟب ً؇ଫଐܳاۏؕ ا۱ଫଊܳ؇ن ً؇ݿٺأ݄؇ل ٢ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ

• 1 + 2 + 3 + · · ·+ n =
n(n+ 1)

2

• 12 + 22 + 32 + · · ·+ n2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6

ොຳ٭ت: (݁ٺگ؇ر۰ً), আॻ༟৙৑ا ݆݁ ො੼ڎودة و ଩ଐ݁اࢴࣖة ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ (un)n≥1 اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أن ߓߵ۱݆ ٣ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
un =

1

n+ 1
+

1

n+ 2
+ · · ·+ 1

2n
=

n∑
k=1

1

n+ k
.

:৖৑ أو ݁ٺگ؇ر۰ً اܳٺ؇ܳ٭۰ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭؇ت ೑಻Ⴄ၍ إذا ؇݁ ۹ਐಸ؇༥ا ّأܹ٭ܭ ؕ݁ ༡ڎد ٤ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
• Un =

cosn− 2

n4
, ∀n ∈ N∗.

• Vn =
3n+ 5(−1)n

2n+ 1
, ∀n ∈ N.

• Wn = (−1)n
(
n+ 1

n

)
, ∀n ∈ N∗.

• Zn =
√
2n+ 1−

√
2n− 1, ∀n ∈ N∗ · · · (∗).

١



• Xn =
1

2.3
+

1

3.4
+ · · ·+ 1

(n+ 1)(n+ 2)
.

• Yn =
1

n2
+

2

n2
+ · · ·+ n− 1

n2
.

.n ∈ N∗ ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ Un =
E(

√
n)

n
ܳٺܝ݆ ٥ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ

lim
n→∞

Un = 0. أن أཿྟب .١

(*)....؇ዛዊᚬ؇ዛኡ ොູڎࢴࣖ ؕ݁ ݁ٺگ؇ر۰ً ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ Vn =
E(

√
n)2

n
, n ∈ N∗ أن أཿྟب .٢

ب: اৎ৊أݠڣ۰ (un)n∈N∗ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ ܳٺܝ݆ ٦ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
un =

1

3 + | sin(1)|
√
1
+

1

3 + | sin(2)|
√
2
+ · · ·+ 1

3 + | sin(n)|
√
n

lim
n→∞

Un = +∞. أن: أཿྟب

ොຳ٭ت: ݁ٺ༶؇ورّ؇ن ݁ٺٺ؇ܳ٭ٺ؇ن Vn و Un اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭ٺ؇ن أن أཿྟب ٧ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ
Un =

n∑
k=1

1

k2
, Vn = Un −

1

n
, ∀n ∈ N.

.( ݁ٴ؇๤ཇة ๴ཇި܋ ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ لژ ّأݠ (ّޚٴ٭ݑ ๴ཇި܋ ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ ሒሃ un =
n2 − 1

n2
اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أن أཿྟب ٨ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ

݁ٺگ؇ر۰ً. ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ ሒሃ |xn − xn+1| <
1

5n
ا๤དྷܳط ොູگݑ มฆܳا اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أن أཿྟب ٩ ਗ৻ا߫ࠉࠗۑ

٢


