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SErIE DE TD N° 1

Exercice 1 :
Soit
E= ]Rz[X] = {ag +m X + [le)(2 1 dg,a1,0r € IR} .

On considére :
F={PeE:P(0)=0}.

1. Justifier que F est un hyperplan de E, en déduire sa dimension.
2. Donner tous les supplémentaires de F dans E.

Exercice 2 :

Déterminer la forme linéaire f définie sur R® telle que
f(1,1,1)=0,f(2,0,1) =1, f(1,2,3) = 4.

Donner une base du ker f le noyau de f.
Exercice 3 :

Dans IR*, on considére les vecteurs :
vn=01,1,1,1),v,=(0,1,1,1),v3 = (0,0,1,1),v4 = (0,0,0, 1).

1. Montrer que B = {v1, 05,03, 04} est une base de R*.
2. Déterminer la base dual de B.

Exercice 4 :(Interrogation 2023)

Soient @1, @2, @3 les formes linéaires sur R,[X] définies par

1
¢1(P) = P(O), @a(P)=P'(1), @s(P)= fo Pt

1. Montrer que la famille {¢1, ¢,, @3} est une base du dual de Ry[X].
2. Déterminer sa base antéduale.

Exercice 5 :

Soit E = R,[X] On considere la famille ¥ = {f, f1, f-} d’éléments de E* définis par,
pour j=0,1,2

Vp € E fi(P) = P(j).
1. Montrer que la famille # est une base de E*.

2. Déterminer la base antéduale B de F.



